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QUESITO 2 - soluzione a cura di Laura Rossi

2. Si considerino la superficie sferica di equazione (x — 1)? + (y —2)?2+ 22 =1 eilpianon
di equazione x — 2y — 2z + d = 0. Discutere, al variare del parametro reale d, se il piano
& secante, tangente o esterno alla superficie sferica. Determinare il valore del parametro d in
modo che m divida la sfera in due parti uguali.

Soluzione

La superficie sferica (x — 1)? + (y — 2)? + z? = 1 ha centro C(1,2,0) e raggio r = 1.

Affinché il piano m: x — 2y — 2z + d = 0,d € R risulti tangente alla superficie sferica, deve

risultare che la distanza & del centro della superficie sferica dal piano 7 sia uguale al raggio :

1-2-2-2-0+d| |d-3]
Vi+td+a 3

dunque:

§=1-"4=151d-31=3 5d-3=3vd-3=-3 5d=6vd=0

Affinché il piano 7 risulti secante alla superficie sferica, deve risultare che la distanza § del centro

della superficie sferica da 7 sia minore del raggio 7:

§<1-0<1 5 1d-31<3 5-3<d-3<350<d<6

Affinché il piano 7 risulti esterno alla superficie sferica, deve risultare che la distanza § del centro

della superficie sferica da m sia maggiore del raggio r:

§>1-3>1 5 1d-31>3 5d-3<-3vd-3>3 5d<0vd>6.

Il piano 7 divide la sfera in due parti uguali se passa per il suo centro C, ossia:
1-2:2-2:-0+d=0->d=3
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